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文艺复兴的时代骄子：修士数学家卢卡·帕乔利
The Pride of the Age of Renaissance: Friar Mathematician Luca Pacioli
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摘　要：卢卡·帕乔利堪称文艺复兴的“时代骄子”。他的《算术、几何、比与比例概要》（简称《数

学大全》）是一部百科全书式数学巨著，从中析出的《簿记论》是世界上第一部关于复式簿记的著作，在

世界会计发展史上开创了具有深远影响的“卢卡·帕乔利时代”。本文通过描述意大利的算术、商业和文

化环境，探讨帕乔利作为修士数学家在数学撰著和教学方面做出的重要成就，揭示帕乔利的学术交友圈，

分析他的《数学大全》和其他著作，进而全面评价帕乔利在文艺复兴时期对算术、代数、几何等数学知

识的发展和进步所做出的重要贡献。
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Abstract: Luca Pacioli was the pride of the age of Renaissance. His Summa de Arithmetica Geometria 
Proportioni et Proportionalita (hereinafter referred to as Summa) is an encyclopedic mathematical masterpiece 
in the annals of history. The Summa de Arithmetica Geometria Proportioni et Proportionalita in Summa is 
the first work about double-entry bookkeeping, and ushered in “Luca Pacioli’s Era” which has a far-reaching 
influence in the world history of accounting. On the basis of original texts, by describing the Italian arithmetic, 
business and cultural environment, this paper aims to investigate Pacioli’s important achievements as a Friar 
mathematician in the compilation and teaching of mathematics and his academic circle of friends. Meanwhile, by 
analyzing his mathematical books and other works, this paper gives a comprehensive evaluation of Pacioli during 
the Renaissance of how he made contributions to the development and progress of mathematical knowledge of 
arithmetic, algebra, and geometry.
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引      言

卢卡·帕乔利（Luca Pacioli）是意大利文

艺复兴时期著名的修士数学家，1878 年，意大

利托斯卡纳大区的圣塞波尔克罗小镇（Borgo 
San Sepolcro）为他的伟大市民帕乔利树立了

一块纪念碑。碑文如下：

献给卢卡·帕乔利 

他是列奥纳多·达·芬奇与雷奥·贝蒂斯

塔·阿尔贝蒂的朋友和老师。他最初赋予代

数以科学的地位和结构；他是将代数应用于

几何学的伟大先驱；他讲授复式簿记并撰写

了成为未来思想基础和不变形式的数学著作。

在本地区商界社团的推动下，圣塞波尔

克罗民众对过去 370 年的疏忽深感遗憾，现

特为自己的伟大市民树立该纪念碑。[1]

如今纪念碑已被移至圣塞波尔克罗市立博

物馆对面的墙上。[2]1994 年，为纪念帕乔利的

《算术、几何、比与比例概要》出版 500 周年，

人们在市中心建造了一座大理石雕像：身着方

济各会修士袍的帕乔利手捧《数学大全》，基座

上刻有“卢卡·帕乔利——《数学大全》 ——

1494-1994”等字（图 1）。同时，意大利政府

发行了价值 500 里拉的纪念硬币和面值 750 里拉

的纪念邮票。帕乔利作为修士数学家在撰著和

教学方面贡献卓著，他曾在佩鲁贾、博洛尼亚、

罗马、比萨、米兰等多所大学任教，许多著作

广泛流传；他致力于将数学理论应用于商业实

践，并以通俗易懂的语言形式向学生及普通大

众传播数学知识。泰勒（R. Emmett Taylor）在

《无王者之路：帕乔利及其时代》一书中，高度

评价了帕乔利在这一时期发挥的重要作用：帕

乔利生活在“文艺复兴的黄金时代”，即所谓“开

拓人生真谛”的巅峰时代……，我们十分崇敬

他的博学。现在，他正在写作，正在大学授课，

正在与军事家商讨攻城破垒的策略，正在努力

沿着山路攀爬难以接近的教堂去和艺术家们切

磋透视知识，正在和教士们探讨神学经典，正

在走入平常百姓家向商人们教授记账的方法”。
[3] 帕乔利在著书和教学等方面的卓越贡献使他

成为文艺复兴的“时代骄子”。[4]

一、意大利的商业算术环境

1. 威尼斯的经济繁荣

十世纪以降，由于地理位置濒临亚得里亚

海，可与地中海和黎凡特（Levant）相通，威

尼斯无论在商业还是在航海方面都成为一个重

要枢纽。得天独厚的地理优势加上威尼斯人在

商业和财务上的精打细算，使得威尼斯很快成

为国际通商港口，一跃成为欧洲第一个真正的

商业之都。一位观察者曾经做过这样的描述：

货物川流不息地通过这个得天独厚的城市，就

如 涌 泉 一 般；财 富 创 造 和 失 去 不 舍 昼 夜。[5]

十五世纪时，威尼斯已经成为欧洲贸易的中心，

号称世界的宝盒。[6] 东方的工业如造纸和丝织

技术在威尼斯建立基地，来自匈牙利和提洛尔

（Tyrol）的贵重金属，经威尼斯向东方输出，

由此威尼斯成为连接东西方经济的纽带。商业

的繁荣使商人必须面对许多来自不同国家和地

区的度量衡制度，使用不同的币值换算与交易，

因此对高效率的计算之术愈发渴求。到十五世

纪末，商业算术中的技巧已发展得相当成熟，

理论的综合、技艺的传授以及实践的需求，都

在呼唤一部综合性的商业算术著作。帕乔利的

图 1 帕乔利雕像
图1  帕乔利雕像
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《数学大全》可谓应时而生。

2. 意大利的算术学校

要想整体了解《数学大全》一书的作用和

影响，有必要先了解当时意大利人商业活动中

的计算方法、算术学校以及开设的课程。斐波

那 契（Leonardo Pisano Fibonacci） 的《 计 算

之书》（Liber Abbaci）详细介绍了印度 - 阿拉

伯数字及计算方法，该方法在商人聚集的威尼

斯、热那亚和比萨等地深受欢迎，印度 - 阿拉

伯数字取代了繁琐的罗马数字，便捷的笔算代

替了旧式的算盘。[7] 此外，为便于银行业务的

拓展，在威尼斯发展了复式簿记（double-entry 
bookkeeping）。因此，自十四世纪以来，德国

商人们的儿子负笈威尼斯学习意大利人的方

法，即商业上的对外财务、商业算术和货币兑

换等商业技巧。如德国著名商人福格（Jacob 
Fugger）也曾到威尼斯学习。谭泽克（Tobias 
Dantzig）曾描述当时到意大利学习的盛况：

如果这个年轻人只想学习加减法，那留

在德国大学里接受教育就可以了；但如果他

想学习乘法及除法，那他就得去意大利。[8]

这些计算学校兴起于十四世纪前意大利的

一些商业城市，沿着贸易路线逐渐扩展到欧

洲其他国家和地区。在意大利，这样的学校

一 般 称 为 botteghe（“ 店 铺 ” 的 复 数， 单 数 为

bottega），楼底做生意，楼上住人，算术老师

在此开班授课。伽利盖（Francesco di Leonardo 
Ghaligai）是 1519 年佛罗伦萨的一位算术老师，

他详细记载了学校内的教学课程。[9] 他招收的

学生年龄在 11 到 14 岁之间，完成 7 个阶段的学

习大约需要两年。7 个阶段循序渐进：（1）乘法：

乘法表的记忆；计算法（algorithm）的操练（2）

除数是一位数的除法（3）除数是两位数的除

法（4）除数是三位数以上的除法（5）分数：

基本运算；实际范例（6）三率法（The Rule of 
Three）（7）佛罗伦萨货币系统（帕乔利在《数

学大全》几何部分的第五章专门讲解不同单位

的换算）。由此，可对当时算术学校的组织和

教学大纲做一般了解。

3. 印刷术与算术书籍

德国古登堡于 1450 年左右用活字印刷术印

出第一本书后，印刷术很快传到意大利。威尼

斯由于经济繁荣、纸张供应充足以及对知识的

渴求，一跃成为欧洲印刷业的重镇。至十五世

纪末，已有 268 家印刷厂建立，200 万卷图书

出版。[10] 在《数学大全》之前，最早的印刷体

算术书是《特雷维索算术》（Arte del Abbaco）。
[11] 该书用威尼斯方言书写，《数学大全》用托

斯卡纳方言书写，也有部分威尼斯方言和拉丁

语。拉丁语在 15 世纪享有至高无上的权威，瓦

拉（Vara）及其有学识的同时代人相信，拉丁

语优于俗语，拉丁语是“金子”，俗语是“贱

金属”。[12] 但采用方言的好处是方便普通大众

阅读和流传，有助于打破知识垄断，进而促进

中产阶级的兴起。此时，数学知识已逐渐从原

来知识阶层的纯粹理性思考转移到制造业的应

用和商业贸易的需求之中。

二、修士数学家

帕乔利生于托斯卡纳大区的圣塞波尔克罗

镇，在佛罗伦萨市东南约 80 公里、佩鲁贾北面

约 50 公里。他小时候家境贫困，没有家庭教师，

只能进入当地免费的教会学校。除学习文法、

逻辑和修辞之外，帕乔利还接受了良好的神学

教育，之后又学习了算术、几何、音乐和天文

以及当时的各种文学作品。

1. 方济各会修士

16 岁（1460 年 左 右 ） 时， 帕 乔 利 到 当 地

一家商人的家庭作坊当学徒。后跟随弗朗切斯

卡（Piero della Francesca） 学 习 艺 术 和 数 学。

经弗朗切斯卡的引荐，结识了乌尔比诺公爵费

德里科（Federico da Montefeltro）和其子盖多

巴尔多（Guidobaldo da Montefeltro），后者成

为帕乔利《数学大全》的主要赞助人。后来帕

乔利追随阿尔贝蒂（Leon Battista Alberti）来

到 威 尼 斯， 担 任 富 商 罗 皮 西 亚（Antonio de 
Rompiasi）的三个儿子的家庭教师。此外，帕

乔利还不忘充实知识储备，向威尼斯著名的数

学 家 多 梅 尼 科（Dominico Pragadino） 学 习。

罗皮西亚家中的商业氛围为帕乔利接触威尼斯

的复式簿记提供了便利条件，这为他后来撰写
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《簿记论》奠定了重要基础。受阿尔贝蒂虔诚

的宗教信仰的影响，帕乔利于 1470-1475 年间

加入圣方济各会，成为一名修士，之后在意大

利各地旅行，以修士身份在佛罗伦萨等地布道，

也曾担任过地区教长。1510 年，他还被任命为

圣塞波尔克罗小镇弗朗西斯科教堂的主教。但

他仍然积极从事学术活动。意大利画家德巴巴

里（Jacopo de Barbari）的《帕乔利肖像》（图 2）

中便是帕乔利身着方济各会修士袍的形象，此

时大概 50 岁，在弗朗切斯卡的《蒙泰费尔特罗

祭坛画》（又名《圣母子与诸圣人》（图 3）中，

右数第三人身穿灰色僧袍，一只手扯开胸前右

侧肋部的破洞露出“圣痕”（stigmas），这是圣

方济各的典型特征。这一形象和年龄与年轻的

帕乔利相似，也与德巴巴里肖像画中的相仿，

从两幅画中可以看出帕乔利作为修士的身份。 

帕乔利生活在 15 世纪中叶到 16 世纪上半

叶，正逢意大利文艺复兴盛期。帕乔利是一位

修士数学家，有必要将此时科学与宗教的关系

做简单论述。了解中世纪之前和中世纪时两者

之间关系的演变，才能更好地认识帕乔利著作

中的科学和宗教思想。

中世纪之前的古希腊和希腊化时期，科学

和哲学融为一体，很多科学家都是自然哲学家，

那时的宗教尚没有统一的体系和建制，知识之

间没有所谓的依附关系，都是为探索自然而服

务的。中世纪时，由于宗教势力日益强盛，逐

渐把控了国家的政治权力，成为一个“神学大

一统”的时代，此时“科学成为神学的婢女”，

但这种依附关系并不代表宗教对科学仅仅起了

扼杀作用，古希腊、罗马、拜占庭和阿拉伯人

的各种知识，尤其是亚里士多德的逻辑学和科

学理论藉由罗吉尔· 培 根和托马斯·阿奎那

等人之手被纳入神学体系中，通过理性的和经

验的解释，完成了基督教对科学文化知识的第

一次大综合。[13]虽然科学被披上了宗教的外衣，

但不得不承认，近代科学的兴起离不开宗教所

积累的材料。丹皮尔曾说：“‘中世纪’……是

人类由希腊思想和罗马统治的高峰降落下来，

再沿着现代知识的斜坡挣扎上去所经过的一个

阴谷”。（[14]，p.109）对宗教的信仰是中世

纪乃至十六、十七世纪许多科学家探索自然规

律、进行学术研究的精神动力，因为认识自然

秩序是认识上帝的必要途径，而运用科学知识、

方法和手段，是为了更好地探索自然。丹皮尔

评价经院哲学“维持了理性的崇高地位，断言

上帝和宇宙是人的心灵所能把握，甚至部分理

解的。这样，它就为科学铺平了道路，因为科

学必须假定自然是可以理解的”。（[14]，p.12）

在文艺复兴时期，人文主义的盛行和宗教改革

逐渐为近代科学从神学中解放出来起到积极作

用。达·芬奇“主张向大自然请教，做大自然

的儿子并在经验中学习知识”，[15] 提倡实验方

法，被称之为近代实验科学的开路先锋。哥白

尼的《天体运行论》被认为是近代天文学革命

的嚆矢，但哥白尼本人也是一位虔诚的天主

图2  帕乔利肖像 图3  蒙泰费尔特罗祭坛画
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教徒。代数学在帕乔利、卡尔达诺（Girolamo 
Cardano）等人的努力下取得长足进展，伽利略、

吉尔伯特（Guilbert）等促进了物理学的发展，

医学、生物学、生理学、化学等也有了新的突破。

可以说，文艺复兴时期，近代自然科学的发展

为近代科学革命的发生奠定了重要基础。

著名的建筑大师、哲学家阿尔贝蒂和数学

家帕乔利都是虔诚的方济各会修士，达·芬奇

也“怀着伟大思想家的持平态度，在不相干的

恶下看到善，接纳基本的基督教义，将其作为

自己精神生活的可见的外在形式。他说：“我将

圣经放在手边，因为它是最高的真理。”（[14]，

p.164）达·芬奇和帕乔利的交往也足以证明在

他们眼中科学和宗教并非势不两立。帕乔利的

《数学大全》也充满了神学色彩，在每一段的

开头或结尾，都会有“以耶稣之名”（col nome 
di Iesu）的字句来开启或总结某一章节的撰写，

表明他对神学的虔诚信仰。因此，在哥白尼、

达·芬奇、帕乔利、牛顿、波义耳等科学大师

身上，我们可以看到他们把科学和宗教集于一

身，不仅没有使自身产生矛盾，反而有助于促

进科学研究。

2. 知名的数学家

在各地的游学、教学经历使帕乔利受到许

多人的尊敬，1475 年，他终于成为佩鲁贾大学

的第一位数学讲师。他遵循数学理论理当应用

于商业实践的原则，强调“理论若不能应用于

实践就毫无意义”。[16]20 多年的游学生涯为帕

乔利积淀了几何、代数和商业算术方面的丰富

知识，1494 年出版的《数学大全》几乎涵盖了

文艺复兴时期的所有数学内容，因此，这部综

合性的数学著作在意大利产生重大影响，尤其

是其中的《簿记论》，作为商业数学的代表作，

独立出版，使得复式簿记立刻在商人、企业中

流行开来，也使得帕乔利获得“近代会计之父”

的殊荣。帕乔利一生共撰写了约 11 部著作，内

容涉及算术、几何、比例、会计、军事策略、

国际象棋、游戏等方面，丰富的著作和卓有成

效的教学工作奠定了他作为文艺复兴时期“时

代巨匠”[17] 的历史地位。由于《数学大全》的

出版使帕乔利获得了巨大声望，他到米兰大公

卢多维科（Ludovico Sforza）公爵的米兰宫廷

讲授数学，（[16]，p.122）正是在那里，帕乔

利与达·芬奇结下了深厚情谊。

三、帕乔利的数学撰著与教学

1. 帕乔利的撰著

帕乔利一生撰著甚丰，以下按时间顺序罗

列他的作品并对其中重要几部做详细介绍。

（1）1470 年的代数讲稿。该讲稿是在威尼

斯富商家做家庭教师时所写，但讲稿已遗失，

也或许被编入了《数学大全》中。（2）1476 年

的等边多面立体讲稿。是为佩鲁贾地区的学生

所写，讲述代数和 5 种等边立体。该讲稿未曾

出版，现保存于梵蒂冈图书馆。它很可能是弗

朗切斯卡所撰同名著作的译文。（[16]，p.110）

（3）1480 年欧氏几何学手稿。这或许是帕乔

利将欧几里得《原本》译为意大利文的译本。

（4）1481 年的代数手稿。该手稿是帕乔利在扎

拉（Zara）时所编，与在佩鲁贾和威尼斯时编

辑的两本书类似，但也已遗失。（5）1494 年的

《 数 学 大 全 》。 该 书 在 威 尼 斯 出 版。（6）1504
年的《成功经商之道》（La Scuola Perfetta Dei 
Mercanti），这是《数学大全》中簿记章的单行

本，在托斯卡纳出版。（7）1505 年的《智者之道》

（Schifanoia）。该书主要介绍棋谱和数学游戏

知识。（8）1508 年的《数的奥妙》（De Viribus 
Quantitatis）。主要论述几何学、指数幂和许多

数学游戏。意大利博洛尼亚大学图书馆藏有该

书的复本。（9）1509 年的《神圣比例》（Divina 
Proportione）。这是帕乔利公开出版的第二部

著作，在威尼斯出版，达·芬奇绘制插图。（10）

1509 年的《欧几里得原本》在威尼斯出版。（11）

1523 年的《数学大全》第二版。该版与 1494
版基本相同，只是由于印刷地点在托斯卡纳，

在缩写、简写和某些字母的书写方面与威尼斯

印刷本存在差异。

帕乔利最为著名和保存完好的是《数学大

全》（1494 版、1523 版）、《神圣比例》（1509 版）

和《欧几里得原本》（1509 版）。作为一名编著

者和翻译家，帕乔利的主要贡献不在于开创新

文艺复兴的时代骄子：修士数学家卢卡·帕乔利
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理论，而是汇编数学知识和簿记知识，对某些

内容做适当的调整和增删，并以通俗的语言书

写，进而将知识传递给更多的普通的意大利人

民，希望他们通过学习这些知识改变自己的生

活。可以说，他是“把理论推向实践的第一个

先行者”。（[16]，p.113）

2.  《数学大全》

1494 年 11 月 19 日，《数学大全》在威尼斯

黄金出版社出版，出版商为帕加尼尼（Paganino 
de Panini），此书为对开本，共 600 页，主要用

托斯卡纳方言写成，但文中的标题、插图注释

都采用拉丁语，也带有威尼斯方言的特点，这

与其在威尼斯印刷有关。从写作语言可以看出，

当时的意大利方言还没有完全从拉丁语中完全

脱离出来，帕乔利的工作是普及方言的一种尝

试和努力。此外，15 世纪的意大利语与现在的

意大利语还有很大差异，且存在大量的缩写。

《数学大全》中含有大量的插图，尤其在几何篇，

为了具体说明几何的实用性，对每一道算题几

乎都配有插图的说明和解释。当时“许多以俗

语出版的书籍的市场因为插图而得以扩大，插

图使书籍内容对一般读者公众来说更有趣、更

易于理解”。（[11]，p.211）采用隔页标页码①

的方式，有鲜明的分章、分段标识符，以便阅读；

文中充满了神学色彩，在每一段的开头或结尾，

都会有“以耶稣之名”的字句来开启或总结某

一章节的撰写。

中 国 现 代 会 计 学 家 和 教 育 家 潘 序 伦 先

生 首 先 将 书 名《 算 术、 几 何、 比 与 比 例 概

要》译为《数学大全》，该书原标题为拉丁语

Summa de Arithmetica Geometria Proportioni et 
Proportionalita，Summa 有总结、概要之意，因

此潘先生的翻译简洁又不失全面。《数学大全》

主要分为 5 部分，[18] 共计 10 篇：一、数和数的

特性（算术和代数）；二、用于公司的数学（算

术和代数在贸易和计算中的应用）；三、计算

的规则（主要是复式簿记）；四、一般的商业应

用（货币与兑换）；五、几何学（理论几何学

和应用几何学）②。他承认《数学大全》的知

识借鉴自欧几里得、波爱休斯、沙卡罗波斯柯

（Sacrobosco）、斐波那契、贝尔达曼迪（Prosdocimo 
de Beldamandi）等人。[19]

3.  《数学大全》中的几何学

《数学大全》中几何部分原本属于第 10 篇，

但帕乔利认为几何部分是本书最主要的部分之

一，因此将几何部分单列为第二部分，这一部

分又划分有篇、章、节。在几何部分中，帕乔

利并不是简单地将 1482 年坎帕努斯拉丁版《原

本》翻译为意大利语，而是根据实际需要对公设、

公理、定义和命题做了适当的顺序调整和内容

的增删，如增加求三角形面积的各种方法以及

求四边形和各种立体的体积的方法，列举求谷

堆、酒桶的体积，测山高、梯子下滑的长度等

大量实际问题。正如帕乔利所说“现在以耶稣

之名。根据著作的主要的第二部分。该部分（正

如我在开头允诺的那样）涉及连续量即几何的

理论和实用的各个方面，它伴随一些有用的、

明晰的基本原理，并对有知识的人和普通人都

开放”。（[20]，p.1r）这段文字体现了帕乔利汇

编的几何学已经有了明显的实用倾向。虽然他

掌握了欧几里得几何学的公理化体系，注重逻

辑和演绎，但在当时商业算术快速发展的大背

景下，他适时地做出调整和转变。

4.  《数学大全》中的《簿记论》

在 12 世纪到 15 世纪之间，威尼斯成为西欧

经济最繁荣发达的共和国之一，兴盛的商业活

动需要与之相伴的会计理论和实践，于是在佛

罗伦萨和热那亚簿记方法的基础上，更为完备

的“威尼斯记账法”应运而生。《簿记论》是世

界上第一部关于复式簿记的著作，帕乔利意识

到单式簿记已经不能满足经济快速发展对账目

管理的要求，而复式簿记在商品货币经济发展

中的优良表现使他坚信要将数学与经济实践进

行结合的重要性和必要性，因此对威尼斯旧有

① r（recto）和 v（verso）用于区分同一页的正面和反面，如：119r 和 119v 代表正面和反面。
②这五部分内容的介绍按照前言页的页码标号应该是 4v-5r，即第 4 页的反面和第 5 页的正面，但文中缺 5，依据顺序，本

文予以增补。
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复式簿记中的账簿体系和记账方法等进行全面

的总结和提炼，并以通俗的语言进行描述，使

其达到系统性、理论性和科学性。

《簿记论》的标题是Particularis de Computis 
et Scripturis， 直 译 为“ 计 算 与 记 录 要 论 ” 或

“计算与记录详论”。《簿记论》属于《数学大

全》第一大部分的第三小节，即第九篇第十一

章，共 150 页。帕乔利标明写就该簿记部分的时

间：以上帝之名，于 1493 年 11 月 8 日在威尼斯。

（[20]，p.199r）复式簿记方法不是帕乔利的首

创，他在原文中做了如下说明：“我们在这里采

用威尼斯的记账方式，在相对于其他的方式之

中，它是最值得推荐的”。（[20]，p.198v）该篇

主要分为两大部分：财产盘存与账务处理。帕乔

利首先提出优秀的商人应当具备的三个条件：第

一个条件强调现金的重要性，或具有与现金等

值的经济实力；第二个条件指出商人必须是精明

的会计师或数学家；第三个即最后一个条件：所

有商业事务必须采用有序的方式记录，使商人

能够简洁地了解自己的经营活动。《簿记论》在

会计发展史上具有里程碑式的意义，因为它的

诞生不仅标志着簿记作为一种技术性工作的结

束，而且使簿记不再局限于应用数学的一部分，

它一方面标志着数学与商品经济实践的密切联

合，另一方面体现出数学与会计学间的渊源。

此后，簿记逐渐从数学中分离出来并获得独立，

从而开创了一门新兴的科学——簿记学，由此

开启了世界会计发展史上一个影响极为深远的

时代——“卢卡·帕乔利时代”。[21]

帕乔利成为世界上第一个建立复式簿记信

息系统的人。在《簿记论》中，基于帐簿设置

和规范的复式记帐方法，他重新构建复式簿记

的方法体系，进而使该体系在计量、记录、归类、

组合及运用等方面都具备数学上的逻辑性，从

而达到通过提供优化后的会计信息为管理服务

的目的。[21] 因此有人认为“复式簿记最基本的

价值在于让经理和会计人员在承受这种压力后

理清财富的变化。”[22]也有人指出，复式簿记与

资本主义相伴相生，认为“假如没有复式记账，

资本主义可能难以建立”。[23]据统计，在十九世

纪之前，大约有 150 位学者在著作中阐述过簿记。
[24] 帕乔利的影响不仅局限于欧洲，19 世纪中叶

之后，帕乔利及其继承者的论著传入日本和中

国。在 20 世纪早期，出现了盖吉斯彼克（John 
B. Geijsbeek） 和 克 里 弗 利（Pietro Crivelli） 的

英文译本。1920 年，日本学者平井泰太郎又将

其翻译成日文。[25]30 年代初期，我国会计学家、

翻译帕乔利《簿记论》的第一人陆善炽在阅读

了大量有关借贷复式记账原理的著作后感慨道：

“考及复式簿记源流，始觉巴氏（即帕乔利）原

著，实可予吾人以莫大之启发”。[25]他将日译本

《簿记论》作为底本，对照英译本开始翻译。在

此过程中，他发现后世学者在复式簿记中阐述

的理论和方法与《簿记论》极为相似，从而惊

叹古人智慧的超前。

因此，《簿记论》对于欧洲簿记从旧时代迈

向新时代具有分水岭的意义，“卢卡·帕乔利时

代”不仅照亮了当时会计学的前进道路，而且

成为当今会计理论进一步发展的重要基础。会

计学家文硕对帕乔利做出了恰如其分的评价：帕

乔利是会计发展史上的里程碑。他如雅努斯神

一样有两张脸，一张脸朝后，向中世纪会计作

最后的膜拜；一张脸朝前，作为会计发展新时代

的领路人和导师，向未来发出召唤。[4]

5.  《数学大全》与代数学的发展

代数学在阿拉伯得以复兴并在花拉子米

（Al-Khwarizmi）、海亚姆（Omar Khayyam）等

人的努力之后达到一个高峰。他们的著作到中世

纪后期，又被翻译为欧洲多种文字，尤其是拉

丁文，由此为欧洲文艺复兴时期代数学的发展

奠定了良好的基础。在 14 世纪和 15 世纪中，意

大利算图学家（maestro d’abbaco）曾在几个方

面拓展了伊斯兰的方法，特别地，他们引进了

缩略词和符号，发现了处理复杂代数问题的新

方法，把代数法则延展到了高于二次的方程中。
[26]《数学大全》中代数部分主要关注线性方程

和二次方程的解法，其中使用了很多缩写，例

如字母 p 和 m ①。此时在意大利已经被广泛用

文艺复兴的时代骄子：修士数学家卢卡·帕乔利
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来代表加和减，帕乔利还使用 co、ce 和 ae 分别

代表 cosa（未知数）、censo（未知数的平方）

和 aequalis（相等）。对于四次幂，使用 cece（平

平方）。[27]《数学大全》的第五篇中专辟一节

讲代数的特性，（[20]，p.67r）且该篇第一节

便讲述“三事法”（o vero de le tre cose）或者“三

率法”（De regula trium rerum）的应用。（[20]，

p.57r）邦贝利（Rafael Bombelli）曾在《代数学》

的引言中称：帕乔利是斐波那契之后“第一位

阐明代数科学的数学家”。[28] 《数学大全》 成为

16 世纪意大利数学家的必读之书，书中的代数

学也成为后继者拓展代数领域的共同基础。

6.  《神圣比例》和《欧几里得原本》

《神圣比例》于 1509 年在威尼斯出版，共

240 页， 献 给 佛 罗 伦 萨 永 远 的 功 臣 索 德 里 尼

（Piero Soderini）。此书共 3 卷：第一卷为“神

圣比例概要”，于 1497 年在米兰完成，献给米

兰大公卢多维科，该部分主要介绍黄金分割的

性质及其在艺术中的应用；第二卷是“论建筑

学”，根据维特鲁维（Marcus Vitruvius Pollio）

的《建筑十书》写成，讨论人体比例和人工建

筑的关系，此书献给圣塞波尔克罗镇的学生；

第三卷用意大利语翻译弗朗切斯卡的《论五种

正多面体》，此卷献给索德里尼。该书还有两

个附录：附录一是帕乔利为 23 个拉丁字母设计

的“建筑体”，纽约大都会艺术博物馆的馆徽

出自帕乔利设计的大写的 M；附录二是达·芬

奇为该书所需图形绘制的版画。

1509 年帕乔利出版了《欧几里得原本》的

拉丁译本，其底本是 1482 年首次在威尼斯印刷

的坎帕努斯本。该版本在 1505 年遭到了赞伯

蒂（Bartolomeo Zamberti）的严厉批评，他认

为以阿拉伯语为底本的坎帕努斯本未能忠实于

原著，而他当时正在出版从塞翁（Theon）希

腊文直接翻译而来的拉丁文《欧几里得原本》。

但帕乔利并不是简单地对坎帕努斯本进行直

译，而是增加自己的修订和注释。

7. 帕乔利的教学

除了在家乡和威尼斯担任家庭教师之外，

帕乔利还应聘在几所大学任教。1475 年，他成

为佩鲁贾大学的第一位数学讲师，在此期间写

出了多部讲稿；1480-1486 年在意大利各地游

学，于 1486-1488 年间重返佩鲁贾大学执教；

1488-1490 年间在罗马的大学讲授数学；1490
年任教于那不勒斯大学；1499-1506 年间受聘于

佛罗伦萨大学，在 1501 年和 1502 年也曾去博

洛尼亚大学任教；1506-1507 在比萨大学讲授

几何学并开始翻译欧几里得《原本》；1510 年又

回到佩鲁贾大学执教；1514 年，教皇利奥十世

（Pope Leo X）任命他为罗马大学的教授，相当

于教廷数学家，是当时天主教最高的数学荣誉。

四、帕乔利的学术朋友圈

帕乔利与很多文艺复兴时期的艺术大师结

下了亦师亦友的深厚情谊，他们之间互相学习、

彼此合作。

1. 弗朗切斯卡：学术领路人

弗朗切斯卡是文艺复兴时期的著名画家和

理论数学家，精通比例学。帕乔利在做学徒期

间与其结识，弗朗切斯卡发现帕乔利的聪颖和

勤奋之后，积极向帕乔利传授知识，并将自己

的作品和朋友介绍给他。经弗朗切斯卡的引

荐，帕乔利结识乌尔比诺公爵，从而有机会在

乌尔比诺公爵豪华的私人图书馆里阅读书籍，

学习数学知识。可以说，作为同乡、老师和朋

友，弗朗切斯卡的博学多才和乐于施教为帕乔

利走向学术圈开启了大门。他对比例的研究对

帕乔利产生了深刻的影响，当帕乔利 63 岁在威

尼斯的一次讲课中还提到：“在所有复杂的知识

中，……比例是最难掌握的。”（[16]，p.117）

2. 阿尔贝蒂：引导与鼓励

1464 年，弗朗切斯卡将帕乔利推荐给文艺

复兴早期的启蒙大师阿尔贝蒂。他把帕乔利带

到威尼斯，正是威尼斯繁荣的经济和发达的记

账法为帕乔利撰写复式簿记理论奠定了良好的

基础。当时通用的学术语言是拉丁语，这使得

普通大众很难阅读用拉丁文编写的几何、算术、

商业方面的书籍，于是阿尔贝蒂鼓励帕乔利使

用通俗语言撰著和讲学，在阿尔贝蒂去世之后，

帕乔利终生致力于实现该目标。《数学大全》

主要用托斯卡纳方言撰写，该书的出版为帕乔
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利带来巨大的声誉，因此，帕乔利的数学成就

与阿尔贝蒂的鼓励密不可分。   

3. 达·芬奇：完美的合作者

1497 年，帕乔利在米兰结识了达·芬奇，

当时达·芬奇正在绘制《最后的晚餐》，他向帕

乔利请教数学知识，帕乔利在绘画比例上提供

了重要建议。同时，达·芬奇为帕乔利的《神

圣比例》一书绘制了 60 多幅多面体插图。在《数

的奥妙》一文中帕乔利提到：“在所有规则的和

从属于柏拉图式的数学立体中，至高的和最优

美的图形在这个世界上不可能用更好的透视法

绘制出来 ... 却出自那最不可言喻的左手 ...... 我

们的列奥纳多·达·芬奇，在最美妙的城市米

兰，我们享有同样薪水，在一起度过了美好时

光”。[29]1499 年，法王路易十二率军侵入米兰

驱逐卢多维科，帕乔利和达·芬奇一起逃到佛

罗伦萨。达·芬奇利用在米兰积攒下的 600 多

个金币过着暂时无忧的生活，帕乔利则进入大

学开始教学生涯。尽管流亡迫使这对曾经完美

的合作者就此离别，但那些伟大的作品经久不

衰，成为他们深厚情谊的最好见证。      

4. 盖多巴尔多：科学和艺术的赞助人

在跟随弗朗切斯卡学习期间，帕乔利与年轻

的乌尔比诺公爵盖多巴尔多相识并成为亲密的朋

友。盖多巴尔多向帕乔利学习，同时资助他出版

了《数学大全》。帕乔利在《数学大全》的扉页

中写道：“献给乌尔比诺公爵盖多巴尔多，数学

教育的最热情的赞助人，这封信来自圣塞波尔克

罗镇的卢卡修士，这里面有小部分规则，神圣的

神学，算术艺术和几何学”。（[20]，p.3r）因为

本书献给乌尔比诺公爵，故书中许多章节的开头

都会提到这些感谢之词。如在第九篇簿记论的开

头，帕乔利说“除了本书在前面已经论述的事物

之外，我编写了这一必要的专门篇章，使得崇高

的乌尔比诺公爵的可敬的事物中可能拥有商人所

需要的所有规则”。（[20]，p.198v）

这些献词表达了帕乔利对乌尔比诺公爵的

感谢以及两人之间的深厚情谊。同时也表明，

历史上“赞助人”的角色对科学和艺术起到的

积极作用。                

总之，除了自身的努力之外，帕乔利的成

功离不开朋友们的支持和帮助，他们之间的交

往为科学和艺术的结合做了完美的诠释！

结      语

纵观帕乔利的一生，可以发现：他是一位

修士和著名的数学家，终生致力于用意大利语

进行撰著和讲学。他一生著作丰硕，内容涉及

面广，在各个大学的讲学为传播数学知识做出

了极为重要的贡献，尤其是用通俗语言写成的

《数学大全》，在当时“顽固的习惯势力也认为

只有拉丁语才是唯一有语法可循、可以用于写

作文学作品及正式文件的语言”[30] 的环境下，

为文艺复兴时期的意大利人，尤其是没有学过

拉丁文的普通大众提供了第一本关于几何、算

术、簿记等知识的百科全书，尽管它对斐波那

契的著作没有多少改进，但《数学大全》成功

地划定了当代数学知识的边界，进而为数学的

复兴描绘了某种形式的蓝图。[31] 正是帕乔利的

《数学大全》使后代学者能够为 16 世纪代数的

进步做出贡献，使复式簿记传播至整个世界，

进而促进了商业经济的发展。正如雅各布·布

克哈特（Jacob Burckhardt）所说：在十五世纪

末，托斯卡内利（Toscanelli）、帕乔利和达·芬

奇诸人，使得意大利在数学和自然科学方面占

有无可比拟的崇高地位。甚至连雷吉奥蒙达努

斯（Johnas Regiomontanus） 和 哥 白 尼 也 都 认

为自己是意大利的学生。（[6]，p.286）帕乔利

《数学大全》的出版冲破了斐波那契《计算之书》

之后约三百年中， 西欧拉丁世界在数学上了无

生气的沉闷局面，进而推动欧洲数学前进了一

大步。[32] 综上所述，帕乔利在学术著述、数学

教学和知识传播等方面的杰出贡献使他无愧文

艺复兴“时代骄子”的赞誉。
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